
北京市十一学校 2022~2023 学年第 2 学段直升高一数学 IID 教与学诊断 

时间：120 分钟     满分：100 分      命题人：贺思轩 

一、选择题（每题 3 分，共 24 分） 

1．下列函数，是同一函数的是（    ） 
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2．下列函数，是奇函数的是（     ） 
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3．已知
2log 3a = ，3 5b = ，则

12log 15 =（     ） 
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4．若函数 ( )2

0.2log 2 6y x ax= − + 在区间（1，2）上单调递增，则 a的取值范围为（    ） 
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5．函数 ( ) 22 1 3xf x x= − − 的零点个数是（    ） 

A．1             B． 2              C．3            D．4 

6．已知函数 ( )f x 的图像关于直线 x =1对称，当 x x 2 1 1时， ( )[ ( ) ( )]f x f x x x− − 2 1 2 1 0恒成

立．设
1

( )
2

a f= − ， (0)b f= ， (3)c f= ，则a ，b ， c 的大小关系为（    ） 

A．c a b          B．b a c           C．a c b         D．c b a   

7．下列说法正确的是（    ） 

A．函数 ( )1f x + 的定义域是（1，4），则 ( )2f x− 的定义域是（-2，1）； 

B．函数 2 1 1y x x= − + + − 的值域是 3 1   6 1 − −
 

， ； 

C．“ ( )f x 有反函数”是“ ( )f x 在定义域内单调”的充分不必要条件； 

D．“ ( )0 0f = ”是“ ( )f x 是奇函数”的必要不充分条件。 

8．设函数 ( )f x 的定义域为 D ，若函数 ( )f x 满足条件：存在[a， ]b D ，使 ( )f x 在[a， ]b 上的值域是

[
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b
，则称 ( )f x 为“倍缩函数”，若函数 ( ) ( )2log 2 2xf x m= + 为“倍缩函数”，则实数m 的取值范围

是（     ） 
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二、填空题（每题 4 分，共 40 分） 

9．函数 2 2xy a −= + 经过的定点是____________________． 

10．计算： ( ) ( )
2 2

2 lg 2 lg 2 lg5 lg 2 lg 2 1+  + − + =________________． 

11．函数 ( )2

0.5log 2y x= − 的单调增区间是___________________． 

12．比较大小：
5log 6____________

6log 7 ． 

13．已知函数 ( )
( ) ( )

( )

4 2   1

log               1a

a x a x
f x

x x

− − 
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是 R 上的单调递增函数， 

则实数 a的取值范围是_____________________． 

14．函数 ( ) ( )log 1af x x b= + + 经过一、三、四象限，则 a、b的取值范围是__________________． 

15．函数 23 x xy a a= − − 在区间 1   2− ， 上的最大值是-3，则 a的值是__________________． 

16．若函数 ( )2lg 1y ax ax= − + 的值域为 R ，则实数 a的取值范围是   ． 

17．已知
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2
，2，3}，若幂函数 ( )f x x= 在区间 ( )  0−， 上单调递增，且其图像

不过坐标原点，则 =   ． 

18．已知函数 ( )f x 的定义域为 ( )0 +， ，满足对任意 x ， (0 )y +， ， 

都有 ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) 2f xy f x f y f x f y=  − − + ，且 1x  时， ( ) 2f x  ． 

则下列说法正确的是______________． 

① ( )1 2f = ；② ( )1 1f = ；③当 ( )0   1x ， 时， ( ) 2f x  ；④ ( )f x 在（1，+）上是减函数； 

⑤存在实数 k 使得函数 ( )| |y f x k= + 在（0，1）上是减函数． 

 

三、解答题（共 36 分） 

19．已知函数 ( )
3

log
3

a

x
f x

x

+ 
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− 
   其中 0a 且 1a ，  

（1）求 ( )f x 的单调区间；      （2）判断并证明 ( )f x 的奇偶性； 

（3）求函数 ( )f x 的反函数；    （4）求使 ( ) 0f x  的 x 取值范围． 

 

 

 

 

 

 

 



20．已知定义在 R 上的函数 ( )f x 满足对任意的实数 x ， y 均有 ( ) ( ) ( )f xy f x f y= ，且 ( )1 1f − = − ，当

0 1x  时， ( ) (0f x  ，1) ． 

（1）判断并证明 ( )f x 的奇偶性； 

（2）判断 ( )f x 在 ( )0  +， 上的单调性，并证明； 

（3）若对任意
1x ，

2 [ 1x  − ，1]， [ 1a − ，5]，总有
2

1 22 | ( ) ( ) | 2f x f x m am−  − − 恒成立，求实数m

的取值范围． 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

21．已知函数 ( ) 2xf x = ． 

（1）若函数 ( ) ( ) ( )( )F x f x af x a R= + −  在 x R 上具有奇偶性，求a 的值； 

（2）当 0a  且 [0x ，8]时，不等式 ( ) ( )
2

1 [ ]f x f x a+  + 恒成立，求 a的取值范围； 

（3）试求函数 ( ) ( ) ( )1 2G x f x af x= + + （a R ）在 (x −，0]的最大值 ( )H a ． 

 

 

 

 

 

 

22．设 D 是函数 ( )y f x= 定义域的一个子集，若存在
0x D ，使得 ( )0 0f x x= − 成立，则称

0x 是 ( )f x

的一个“准不动点”，也称 ( )f x 在区间 D 上存在准不动点．已知 1

2

( ) log (4 2 2)x xf x a= +  − ，   [0 1]x ， ． 

（1）若 1a = ，求函数 ( )f x 的准不动点； 

（2）若函数 ( )f x 在区间[0 ，1]上存在准不动点，求实数 a的取值范围． 

 

 


